Exercicis de primitives i integrals

Integrals immediates i quasi immediates

1. Calcula les seguents integrals immediates:

a)f(2x3—5x+5,]dx
0 f 2e"+5%| dx

o J s

o

h) f x +4){x 5| dx

d) f 3sinx +4 cosx|dx

dx
1+x?

f) f 2x+x2+2"] dx

|)f 4\/>

r

2. Calcula les seguents integrals quasi immediates:

a)f(5x3—7x2)4-(15x2—14x dx

c) j cotx dx
e) f e;i dx

g) f e""*.cosx dx

k)f xcos(xz) dx

3. Calcula les seguents integrals.

3x+1

b)| ————dx
)f 15x%+10x

d) _[ X§/2X2+5dX
f) fsinx-cosx dx
h) f x-e"*5 dx

8
i dx
) f 1+4 x>

I) f 3 er

COS

a) f sinx dx b) f cosx dx ) f tanx dx
d) f sin’x dx e) f cos?x dx f) f tan’x dx
g) f sin’x dx h) f cos’x dx i) f tan>x dx
Pista: Recorda les seglients identitats trigonométriques:
sin’x+cos’x =1 tanx= sinx sin?x=1—C052X 2x

Cos X 2

CoS X=

2

1+cos2x
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Integracié per canvi de variable

4.

Calcula les integrals seglients fent el canvi de variable indicat:

a) f (x3—5)4~x2dx fentel canvit=x>-5

b)f4vxz—2x+2~(x—1]dx fentelcanvit=x*—2x+2

Calcula les integrals seglients fent el canvi de variable indicat:

a) f x-eX dx fent el canvit = x%
dx .
b) > fent el canvi x = 2t.
4 +x
dx
c) f > fent el canvi x = \/gt.
8+x

dx
d —— fent el canvi x =+v12t.
) f V12— x?

Calcula les integrals seglents fent el canvi de variable indicat:

a) I V99— x*dx fent el canvi x =3sint.

b)f \/; dx fent el canvit:&.
X+1
0) f X%_\/;dx fent el canvi x = t°.
Ix
X
d) dx fent el canvi t = x°.
f 1—x*
e) J‘ x3~\/1 —x*dx fentel canvit=1—x*.
In®x .
f)f . dx fent el canvit=Inx.

Integracié per parts

7.

Aplica la formula d'integracio per per parts per calcular:

a) f arccosx dx b) _[ x*sinx dx

0) f (x2+3x+1 )exdx d) _[ lnx—);dx
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8. Aplicala férmula d'integracid per per parts per calcular les seglients integrals:

a) f x-sin2x dx b) f e* cos3x dx c) f | x2—6x|e* dx

9. Aplicalaféormula d'integracié per per parts per calcular les seglients integrals:

a) f X-COS X dx b) f x?cosx dx ) f x3cosx dx

Integrals racionals

10. Calcula les seglents integrals racionals:

3x—1 3-25x—1 2x°+6x+18
a)_f X dx b Jﬂidx Q) $dx

x*—1 X+5 x3—9x

11. Calcula les seglients integrals racionals:

5 x°—3 2x—2
2 f x2—4x+4dx b) f x[x=1)x-3] ax 9 ‘[ X3—6x2+11x—6dx

12. Calcula les seglients integrals racionals:

3x+5 x°-5
a) ‘[ x3—x*—x+1 dx b) f x3=3x%+3x—1 dx

13. Calcula les seglients integrals racionals:

a) [ ;fiii dx b) |

2x?
dx
x—1

Activitats finals

14. Troba la primitiva de la funcié f(x):ii la grafica de la qual passa pel punt (4,6).
X_

dx
15. Calcula la integral f ——— fent el canvi de variable x=t°.

Vx+ilx



Matematiques de 2n de Batxillerat
Exercicis de primitives i integrals

16. Determina les asimptotes de la funcio F(x):f %dx sabent que F(2)=5.
x—1

17. Troba la primitiva de la funcié f(x)= la grafica de la qual té per asimptota horitzontal la

x-3f
recta y =5.
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Solucions
4 X
1. a)X——S—X+1Ox+C b)—i+i+3ln‘x‘+c c)2eX+5—+C d) —3cosx+4sinx+C e)tanx+C
2 2 x> X In5
3 X 3 3/ 2
fyarctanx+C  g)arcsinx+C f)x2+x—+2 +C h)X——x2—24x+C i)12X\/X>—123/;+C
3 In2 3 5
5x>—7x%f Axtssl
2. a)(xix)+C b)1—-ln‘15x2+10x‘+c c)In‘sinx‘+C d)M+C
5 10 16
1 2X 1 .2 sinx 1 X +5 . 2
e)zln‘e e Dosin'x+C  @e™+C  h) e eC i) In|1+4x2|+C
j4arctan(2x|+C  K)sin[x?|+C 1) %cos2 e
. X sin2x X sin2x
3. a)—cosx+C b) —sinx+C c)—In‘cosx‘+C d) —— +C e) —+ +C
2 4 2 4
cos®x . sin’x . tan’x
f) —x+tanx+C g) —cosx + +C h) sinx— +C i) +|n\cosx’+C
1 2 :
4. a—(x*-5+c b Z(x¥-—2x+2*+C
15 5
5. a)1—~eX2+C b)larctan£+C c)ﬁarctan@+c d)arcsin@+c
2 2 2 4 4 6
3/ 2 6/
6. a)arcsinX+C  b)2vx—2arctanyx+C c)3X\/7—6X¢X+c d) L arcsinx®+C
2 3 5 7 2
4
e) —%\/(1 —x+c f)'”4x +C
7. a)xarccosx—\/1—x2+C b) —(x*—2)cosx +2xsinx+C c)x(x+1)eX+C d)—ZIZX:1+C
X
1 1 . 1 . 4x 2 X
8. a)—Exc052x+Zsm2x+C b)g(3sm3x+4cos3x)-e +C c)(x —8x+8)e
9. a)xsinx+cosx+C b)(xz—z)sinx+2xcosx+C c)3(x2—2)cosx+(x3—6x)sinx+C
10. a)ln‘x—1|+2|n‘x+1‘+C b);—x3—§x2—ln‘x+5‘+C c)3|n|x—3|+|n‘x+3‘—2|n‘x‘+c
11. a)- 52+C b)In‘x—3‘+|n|x—1‘—ln|x‘+c c)2|n’x—3|—2|n‘x—2‘+(f
X_
2lx—2
12. a)“inlx+1|-Sinlx—1]-—F—+c b)ln\x—1\—(—)+c
2 2 x—1 X*=2x+1
13. a)x+5In|x—5|-5In|x+5/+C b) x>+2x—2In|x —1|+C
14. F(x)=x+8In|x—3}2



15.
16.

17.

2x-3x—6%x—6In[Tx+1]+c
Té una asimptota vertical en x=1 i una asimptota horitzontal en y=8.

-4
X—3

+5
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