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Exercicis de limits

Successions

1.

n*+2
n+

Donada la successi6 de terme general a,= , VneN,

a) calcula els 5 primers termes de la successio

b)icalcula el terme a, .

Donada la successié de terme general an:n2 —30n+ 1000, ¥ neN,

a) quin és el terme onzé?,
b) existeix algun terme de la successié que sigui igual a 800?

C) i existeix algun terme de la successié que sigui igual a 700?

Donada la successio creixent de terme general a =12n + 346, VneN, a partir de quin valor de n
tots els termes de la successié sén majors o iguals que 999?

Troba els set primers termes de la successi6 definida per la seglent relacié de recurréncia:

a,=3
a,=2

a=a ,-a ., VYn>2
n n—1 n-2

Quina és l'expressio del terme general en funcio de n de les seglients successions?

1T 1

11
"4"3"16" 25"
b) 30, 60, 90, 120, 150, 180, ...
) 125, 250, 500, 1000, 2000, 4000, ...

a) 1

Estudia la monotonia de les successions seglents i indica si estan fitades:
a)a, =100 —2n, Y nelN

b)b =n!, ¥neN
Qc :n_+2' Y neNN
n+1

n

d)d =10", VneN
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Limits de successions

7. Calcula els seglients limits:
a)limn? b) limn3 c)Iimt\S/F d)Iiml5
n

n

e) lim 3" f) lim0,9" g) limn" h)limn™

8. Calcula els seglients limits:

a) Iim[—2n3+5n2—4n) b) lim|3n™ o) lim

n

2n3+04" + 52)

2n+1] ~ sin* - 23 n® —8n’

d) lim——~ e)lim———— f)l|m
(3n—2]3 2Vn* +5n n+8n
4 _ gn n n 2n
g lim =% hy lim 242 i lim [+ 0"+ 27
n®+5" n-3 n+4"
9. Calcula els segtents limits:
_4n—=3 n*+n . n® 3n+2
a) lim + b) lim :
5+2n n*+7 2+n> n-5
.| 4n 32n + 48 (3n+1|7
c)lim S+ d) lim
1+n 2n-3 2n
n+3n 2n
e) lim 2n+1 £ lim 2n+12nz1
3n n—

10. Calcula els seglients limits resolent les indeterminacions que es puguin presentar:

. n n*+2 . 2 n’
a)lim — b) lim —

n+1 n 2n+1 n?+1

4 3 2 _ 2

Olim|—1—,1=7 d)lim| =70 _ N

n?+3 n n n+3

11. Calcula els seglients limits resolent les indeterminacions que es puguin presentar:

2
a) “mw b)“mw
3n 3n
c)Iim(\/n2+5n—\/n2+3n) d)Iim(\/2n+1 —\/Zn—1)

e) lim n— n’~6n| ) lim [Vn+4 + Vn+9)
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12. Calcula els seglents limits resolent les indeterminacions que es puguin presentar:

n+32n

n+1

a)lim

3n -1

2n+3
2n

d)lim

Limits de funcions

2n+9
mi

n +n

2n—-6 2n+1
n+l olim{1+——| »
n n+1
2n+10 n+10
+5 ) lim 2n+10\
2n—3

13. Calcula els seglients limits, indicant que passa quan x>+o0, X —o0 i X c0:

a) lim x? b) lim x*

X0 X

d) lim x~* e) limvx f) lim 3 x

x> X0

14. Calcula els seglents limits, indicant que passa quan x>+o0, X>—o0 | X c0:

a) lim 4~ b) lim4~~*

X0 X0

15. Calcula els seglients limits:

a) lim (x*~2x%|

X+

o) lim [x2=2

X2+

16. Calcula els seglients limits:

a) lim X3
X>+00 \3/?_)(2

. 10x+e*
o lim ——

x>+ 10 X +70°

17. Calcula els seglients limits:

a) lim (W —x)

X+

0 lim (V22 +1 —x?+1)

X2+

e) lim [V4x*+8x-3 - 2x|

X+

d)lim0,17%

X0

b) lim (142 x—-3x?

X>—0

d) lim (x*—27|

X>—0

x3—3*

b) im ———
X97x>$ XZ_.X2
d) lim 10x+e

X>—0 10X+T|:X

f) lim 2 +jx

x»—0 X

b) lim (W— x)

X+

d) lim [Vx+3 - 2|

X340



18. Calcula els limits de la funcié f(x)

19. Calcula els seguents limits:

O X*+3x+2
xs2 X°—X—06

 2x*—5x+2
o lim———"*=
%2 X°—4x+3

x+2f =1
e) lim ———
X—1 X+ 1

20. Calcula els segtients limits:

. 1
a)lim -

x3\X—3 XxX*—5x+6

. X+2 [(x-=1 x—-3
c) lim . —

w3 X—=1 Ix+1 x*+3

x2—8x+16_xz—5x+6
x> —2x -3 x> -9

e)lim

Xx=3

21. Calcula els seglients limits:

a)Iimixz_ 3x -2
x»2 X —5x+6

c)“mx+\/2x+12

X2 X2—4

o lim_3x =3
X3 \/X+1 -2

22. Calcula els seguents limits:

2x

—4

a) lim
x—8

X>—ow

X

x—=1

Q) limx

x=1

X =Tx+12
x>—5x+6
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quan la variable x tendeix als valors 1, 2, 3 i 4.

x>+3x*—9x+5

b) lim
%21 X2 —3x2+3x —1

2
d) lim—X"*+4
%22 X2—5x+6

x—2_x2—4

b) lim
X+ 1 X +3

X2

1
X —1

5 3

d) lim

x=1

X+4 x+2

b)“m3x—\/x+8
2
X1 X =1

d) lim V7x—10—x

352X —\12x +40

2
X+3 |5

3x+1

b) lim

x=1
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Continuttat

23. Cadascuna de les funcions seglents té un o més punts on no és continua. Indica quins sén
aquests punts i quin tipus de discontinuitat presenten:

) f(x) =2 b) f(x) = X =2
Qflx) = X2 D) = o

_ | x+4 si x<2 _ (4 si x=2
=150 i xe2 87 13 si x#2

, - g —-2x° -4
24. Estudia la continuitat de la funcié f(x):X1+—6)i
- X
: - ., 2x*-8
25. Estudia la continuitat de la funcié f (x)=——
x3—2x?
26. Siguila funcio6:
px +41 si x<1
X —_
flx)=
x—1 .
5 si x>1
X' —x

a) Troba el valor de p perque sigui continua en x=1.

b) Amb el valor de p que has trobat, hi ha algun punt en que la funcié sigui discontinua?

27. Siguila funcio:

k-x3 si X <—2
X +
f(x):<3x_2h sii —2<x<1
X_
X +1
7 x i X =1

a) Troba els valors de h i k perque sigui continua en x=-2 i x=1.

b) Amb el valors de h i k que has trobat, hi ha algun punt en qué la funcié sigui discontinua?
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28. Troba el valor de k per tal que la funcié:

_ X+k si x<0
2x°—kx+6 si x>0

f(x)

sigui continua.

29. Calculeu els punts de discontinuitat de la seglent funcio:

2
X9 Si xX<—2
2X+6
f(x) =1{2x+3 si —2<x<1
8x+2 .
Si Xx=>1
X+1
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Solucions

3 11 27 1667
1. a)a,=1, 02:5, 03:?, a,=3, 05:7 b) O’mo:T
2. a)791 b) a,,=a,,=800 ¢) No

3. an>999, Y n>54
4, 011:3, 02:2, 03:6, 04:12, 05:72, 06:864 i 07:62208

5. a)a :1—2, Y neN b)b =30n, VneN Q) cn:125~2”’1, Y neN
n

n

6. a)Es una successié estrictament decreixent i esta fitada superiorment (a <98, V neN)

b) Es una successioé estrictament creixent i esta fitada inferiorment (b,=1, ¥V neN)

¢) Es una successié estrictament decreixent i esta fitada (1 <Cn5§' Y neiN)

d) Es una successid estrictament decreixent i esta fitada (0<dnsﬁ, Y neiN)

7. a)+o b)0 C) +© d)o e) +© o g) +o0 h)0
8. a)-w b) + Qo0 d) % e)0 f) —o g0 h) — i)1
9. a)3 b) + Q4 d) +o e)0 f)4
10. a) -1 b) —% -3 d) -4
11. a)1— b)% Q)1 d) o e)3 f) +o0
3 3

12. a)e*  b)4 Q) ie’ d) e e):—2 f)1
13. a) lim x’=+x lim x’=+w lim x*=+w

b) lim x}*=+w lim x3=—-w lim x*=o0

) lim x3=0 lim x3=0 lim x3=0

d) lim x™*=0 lim x*=0 lim x =0

e) lim Vx=+o0 Alim Vx Alim/x

f) lim ¥x =+ lim {x=—o lim Yx=c0
14. a)lim 4*=+o lim 4*=0 Alim 4%

X+

X>—o0

X +o0



15.
16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.
23.

24,
25.
26.

27.

28.
29.

b) lim 47=0

X2+

¢) lim 0,17"=0

X2+

d) lim 0,1 "=+

X2+

a) —© b) —o

a) +oo b) +o0
1
0 b) —
a) )2
lim f(x)=3
X1
a) — b) +
a)l b)0
1 17
_L by -~
3 4 ) 12
a)e® bye

lim 4=+

lim 0,1 =+o0

lim 0,17%=0

C) —oo d) +o0

Q)0 d) 1

C) +o0 d) +o

lim f(x)=Fco

x>2"

o0 d) +o

2

Q)= d)—

) 4 ) 15
3

Q)+ d) —

) e )14

Qe

Alim 47

X+

Alim 0,1*

X+

Alim 0,17

X+

a) Té una discontinuitat asimptotica en x=-1.

b) Té una discontinuitat evitable en x=2.

) Té una discontinuitat asimptotica en x=0.

d) Té una discontinuitat asimptotica en x=1.

e) Té una discontinuitat de salt en x=2.

f) Té una discontinuitat evitable en x=2.
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f(x) és continua excepte en x=—1 (discontinuitat asimptotica) i en x=1 (discontinuitat evitable).

f (x) és continua excepte en x =0 (discontinuitat asimptotica) i en x =2 (discontinuitat evitable).

b) Si. Hi ha una discontinuitat asimptotica en x=

a) p=—4 b) No

a) k :—E A h=4
4

k=0

-3.

En x=-3 la funcié presenta una discontinuitat evitable i en x=-2 una discontinuitat de salt.
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